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Konvergujici podposloupnost. Ukazte, Ze kazdd nekoneénd omezend posloupnost (s redlnou horni i dolni
mez{) mé konvergujici podposloupnost.

Jednobarevné struktury. Barvime dvéma barvami hrany dplného grafu na N vrcholech. Rozhodnéte, zda
pro dostatecné velké N dostaneme nésledujici jednobarevné struktury:
(1) uplny graf na k vrcholech obsahujici fixni vrchol v,
(2) tplny graf na k vrcholech, kdyz tGplné grafy chdpeme véetné smycek (tzn. barvime hrany grafu (V, (‘2/) U
{{v,v} |v € V}) kde |V| = N).
(3) alespon n vrcholové disjunktnich iplnych grafi na k vrcholech

Na poradi zalezi. Rozhodnéte, zda pro dostatecné velké N pro kazdy graf na alespon N vrcholech plati:
(1) Kg je podgraf G nebo K ; je podgraf dopliku G
(2) Ky i je podgraf G nebo doplnék K, je podgraf G

Dvoubarevny graf. Dokazte, Zze pro kazdé k € N existuje n € N takové, ze pro kazdy graf G = (V, E) s
alespon n vrcholy a kazdé jeho obarveni hran ¢ : E — 1,2 existuje U C V velikosti alespon k takova, ze vSechny
hrany indukovaného podgrafu G[U] maji stejnou barvu.

Body v roviné 1. Dokazte, ze v kazdé dostateéné velké mnoziné bodu v roviné bude libovolné velkd podmno-
zina bodu na jedné pfimce, nebo v obecné poloze (tzn. kazda primka obsahuje nejvyse 2 body).
Hint: pouzijte jednu z Ramseyovych vét, kterou jsme dokézali na prednésce.

Hamiltonovska kruznice. Ukazte, Ze obarvime-li libovolné hrany tplného grafu na alespon tiech vrcholech
dvéma barvami, potom lze vzdy nalézt hamiltonovskou kruznici takovou, ze je bud celd jednobarevna, nebo jeji
hrany lze rozdélit na dvé jednobarevné cesty.

Hint: indukci.

Obarveni roviny. Ukazte, ze jsou-li body eukleidovské roviny R? libovolné obarveny pomoci tif barev, pak
lze vzdy nalézt dva body stejné barvy v jednotkové vzdélenosti.

Body v roviné 2: Erdos-Szekeres. Ukazte, ze dostateéné velkd mnozina bodu v roviné v obecné poloze
obsahuje libovolné velkou podmnozinu bodu v konvexni poloze. (Body jsou v konvexni poloze, kdyZ zédny bod
nelezi v konvexnim obalu jinych bodd, tzn. neni konvexni kombinaci jinych bodi.)
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