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SRR ATD.

Stupen aspon n/2. Méjme bipartitni graf G s n vrcholy v obou partitdch, a minimalnim stupném n/2.
Dokazte, ze G ma perfektni parovani.

0.1. Malé priniky. Mé&jme systém S obsahujici n? mnozin velikosti n spliiujici VM # My € S : [MiNMa| < 1.
Dokazte, ze lze najit unikatni reprezentanty pro vSechny mnoziny.

Vhodny postup: Uvazte sporem néjaky podsystém, ktery nelze reprezentovat. Najdéte prvek s mnoha vyskyty a
ukazte, ze sjednoceni mnozin, které ho obsahuji, popira predpoklady o podsystému.

SOUVISLOST
Kubické grafy. Dokazte, Ze pro kubické (3-reguldrni) grafy hranovéd a vrcholovéd souvislost koinciduji. Ukazte,
ze kazdy souvisly kubicky bipartitni graf je hranové 2-souvisly.
Kontrakce hrany. Rozhodnéte, jak se mohou zménit vrcholova a hranovd souvislost pokud kontrahujeme
jednu hranu.
Silné souvisla orientace. Dokazte, ze graf je hranové 2-souvisly pravé kdyz ma silné souvislou orientaci.

Vrcholy na spoleéné kruznici. Dokazte, ze pokud je graf vrcholové 2-souvisly, potom kazdé dva jeho vrcholy
lezi na spolec¢né kruznici. Rozsifte tivahu na vrcholovou 2-souvislost a dvojici hran; a na hranovou 2-souvislost
a dvojici hran.

Hint: Pro rozsifovani si zavedeme umeélé vrcholy.

Vrcholy na spolecné kruznici II. Dokazte, ze ve vrcholové k-souvislém grafu libovolnych k vrcholt lezi na
spolec¢né kruznici.
Vhodné ndstroje: spor, indukce, Mengerova véta, Dirichletiv princip
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