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Poéitani s vétsinou I. Pti zdpoctové pisemce kazdy student vyiesil aspon tfetinu vSech tloh, a navic alespon
polovina studentu vyfesila asponi dvé tfetiny 1loh. Ukazte, ze v pisemce existuje tloha, kterou vyfesila alespon
polovina studenti.

Pocitani s vétsinou II. Dvacet studentu psalo pisemku, kterd méla ctyfi ulohy. Pro kazdou dvojici studentu
bychom v pisemce nasli ilohu, kterou oba vytesili spravné. Dokazte, ze nékterou z tloh spravné vyresila vice
nez polovina studenti.

Maximalni antifetézec. V usporadani (2{1’2""’8}, C) urcete velikost maximélniho antifetézce obsahujictho mno-
ziny {1} a {8}. Hint: Sperner.

Kvadrangulace. Urcete pocet vrcholu rovinné kvadrangulace (grafu, jehoz vsechny stény jsou Cy) s f sténami.
Urcete vztah mezi pocten stén, hran a vrcholt pro rovinny graf, jehoz nejkratsi cyklus mé délku alespon 4.
Hint: Tento dikaz jste uz nejspis jednou vidéli.

Pocet koster. Urcete pocet koster nasledujicich grafi.
(1) Cp ®e Cy, (Pe znadi slepeni dvou grafl za hranu)
(2) Cpp ®e K, (Hint: dokazte, Ze pocet koster K,, obsahugicich pevné zvolenou hranu e je 2n™~3 a pak tento
fakt pouzijte.)
(3) Kpe (e je podrozdéleni hrany e)
(4) K, E (podrozdélim vSechny hrany)

Trojihelnicky. Méjme pravidelny Sestitihelnik o délce strany k vydlazdény jednotkovymi rovnostrannymi troj-
thelniky. Nahlédnéte, Ze pocet perfektnich parovéani sousednich trojihelniki je roven poctu zobrazeni f :
[k] x [k] — [k 4+ 1], kterd jsou neklesajici v obou argumentech (tzn. f(i,5) > f(i —1,7), f(i,5—1), f(i—1,7—1)
pro vsechna i, j € [1,k]).
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