
https://research.koutecky.name/db/teaching:kg12021_cviceni

koutecky@iuuk.mff.cuni.cz 2. várka DÚ
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Vytvořuj́ıćı funkce 1. [vf1] Najděte vytvořuj́ıćı funkce pro následuj́ıćı nekonečné posloupnosti, upravte do
rozumného tvaru:

(an) = (1,−1, 2,−2, 3,−3, . . . )

(bn) = (0, 1/2, 2/3, 3/4, . . . )

(cn) = (1, 4, 9, 16, 25, 36, . . . )

[3 × 3b]

Vytvořuj́ıćı funkce 2. [vf2] Určete koeficienty u daných mocnin, dopoč́ıtejte do jednoduchého výrazu (zlomky
a výrazy s odmocninou):

[x5] : (2x− 1)−2

[x5] : (1 + x)−1/3

[x7] : x
x2 − 1

(1 − x)
√
3

[3 + 3 + 4b]

Vytvořuj́ıćı funkce 3. [vf3] Nalezněte součet řady (pomoćı vytvořuj́ıćıch funkćı):
n∑

k=0

k2

Výsledek nám bude stačit vyjádřit třeba jako součet (klasických, pozitivńıch) kombinanč́ıch č́ısel. [8b]

U všech úloh nás zaj́ımá nejen výsledek, ale i postup. Nemuśıte zd̊uvodňovat analytické úpravy funkćı, použijte
klidně nějaký vhodný software. Komentujte ale proč děláte př́ıslušné kroky.
Nestresujte se perfektńı notaćı, použijte co dokážete napsat. Např. kombinačńı č́ıslo zapsané jako ”(n k)”,
mocnina jako ”nˆ2”, suma jako ”suma(kˆ2)”jsou ok. Chceme pouze aby bylo jasné co se zápisem mysĺı.
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