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Beztrojihelnikovy je 4-obarvitelny. Dokazte, ze rovinny graf bez trojihelniki lze vzdy obarvit 4 barvami.

Vnéjskové rovinny je 4-obarvitelny. Rekneme, Ze rovinny graf G je vnéjskové rovinng, pokud ma takové
nakresleni, kde vsechny jeho vrcholy lezi na vnéjsi sténé.
Dokazte, ze kazdy vnéjskoveé rovinny graf ma obarveni 4 barvami.

Barevnost dualu. Ukazte, Zze ma-li rovinny graf sudé stupné, pak lze jeho dudl obarvit dvéma barvami

Doplnék rovinného grafu. Dokazte, Ze je-li G' rovinny graf na alespon 11 vrcholech, pak jeho doplnék G
nemuze byt rovinny.

Platonska télesa. Nakreslete grafy vSech péti pravidelnych mnohostént. Nahlédnéte, ze jsou rovinné. Jak
vypadaji jejich dudly?
Asi jste si vsimli, ze graf platénského télesa je souvisly, rovinny a k-regularni s takovym rovinnym nakreslenim,
ze vSechny stény maji délku ¢ (pro néjaké k, ¢ € N). Ozna¢me n = |V (G)|. Postupné dokazte:

(1) Plati n(2k 4+ 2¢ — k¢) = 4¢.

(2) Jediné moznosti pro (k,£) jsou (3,3), (3,4), (3,5), (4,3), (5,3).
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