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GRAFY OBECNE

Lichy cyklus. Ukazte, ze kdyz graf G obsahuje lichy cyklus jako podgraf, tak taky obsahuje lichy cyklus jako
indukovany podgraf. (Lichy cyklus je cyklus liché délky.)

Doplnék bipartitniho. Existuje bipartitni graf s alespon 5 vrcholy, jehoz doplnék je taky bipartitni?
Riazné stupné. Existuje graf, jehoz vSechny vrcholy by mély riizné stupné?

Mocniny A. Necht G je graf a A je jeho matice sousednosti, tzn. A,, = 1 pokud wv € E, jinak A,, = 0.
Popiste, co je ‘45‘;,,, kde A* je k-t4 mocnina A. Hint: Néjak to souvisi se sledy délky k...

Diagonala A3. Jaké prvky jsou na hlavni diagondle A3, tj. t¥eti mocniny A?
STROMY

Alespon dva listy. Dokazte, Ze kazdy strom na alesponn dvou vrcholech obsahuje alespori dva listy. (Na pred-
nésce se ukdzalo, ze m4 alespoii jeden list.)

Kosaté stromy. Dokazte, ze obsahuje-1i strom vrchol stupné k, pak v ném je alespon k listi

Kostra. Definujme kostru grafu jako podgraf, ktery obsahuje vSechny vrcholy a je to strom. Dokazte, ze kazdy
souvisly graf mé kostru.

Poradi vrcholu. Ukazte, ze pro kazdy strom s n vrcholy existuje poradi vrcholu {vy, ..., v,} takové, Ze v; ma
pravé jednoho souseda v mnoziné {v;y1,...,v,}, pro kazdé i =1,...,n — 1.

Nezévisla ve stromu. Dokazte, Ze kazdy strom na n vrcholech ma nezévislon mnozinu velikosti [ 5 |. (Nezavisla
mnozZina je mnoZina vrcholl, mezi nimiz nejsou zaddné hrany.)
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