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Rovinny eulerovsky. Dokazte, ze rovinny eulerovsky graf lze do roviny nakreslit jednou uzavienou nektizici
se kiivkou (tzn. kiivka se sama sebe ve vrcholech jen dotyka, ale nekiizi se).

Platéonska télesa. Nakreslete grafy vsech péti pravidelnych mnohostént. Nahlédnéte, ze jsou rovinné. Jak
vypadaji jejich dudly?
Asi jste si v8imli, Ze graf platénského télesa je souvisly, rovinny a k-regularni s takovym rovinnym nakreslenim,
7e vSechny stény maji délku ¢ (pro néjaké k, ¢ € N). Oznaéme n = |V(G)|. Postupné dokazte:

o Plati n(2k + 20 + k() = 4¢.

e Jediné moznosti pro (k,£) jsou (3,3), (3,4), (3,5), (4,3), (5,3).

Nejvic stén. Jaky je maximalné pocet vnitinich stén rovinného grafu na n vrcholech?
Beztrojihelnikovy je 4-obarvitelny. Dokazte, ze rovinny graf bez trojihelnikii 1ze vzdy obarvit 4 barvami.

Vnéjskové rovinny je 4-obarvitelny. Rekneme, Ze rovinny graf G je vnéjskové rovinng, pokud ma takové
nakresleni, kde vsechny jeho vrcholy lezi na vnéjsi sténeé.
Dokazte, ze kazdy vnéjskoveé rovinny graf ma obarveni 4 barvami.

Kubicky rovinny urceny sténami. Graf je kubicky kdyz je 3-regularni, tzn. kdyz stupen kazdého vrcholu je
presné 3. Rozhodnéte, zda existuje kubicky rovinny graf s

(1) prévé 12 Sestitthelnikovymi sténami (a Zddnymi dalsimi)?

(2) prévé 12 pétithelnikovymi sténami (a zadnymi dalsimi)?

(3) jednou dvacetithelnikovou sténou a deseti pétithelnikovymi (a Zddnymi dalsimi)?

Nash-Williamsova véta. Ukazte, ze hrany kazdého rovinného grafu lze zorientovat tak, ze kazdy vrchol mé
vystupni stupen nejvyse 3.
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