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STROMY
Ekvivalentni definice. Dokazte, Ze graf G je strom, pravé kdyz je souvisly a plati pro néj |[E(G)| = |V (G)|—1.
Lesni formule. Ukazte, Ze plati: Graf s k komponentami souvislosti je les pravé tehdy, kdyz plati |E| = |V | —k.
Alespon dva listy. Dokazte, ze kazdy strom na alespon dvou vrcholech obsahuje alespon dva listy.
Kosaté stromy. Dokazte, ze obsahuje-li strom vrchol stupné k, pak v ném je alespon k listl

Kostra. Definujme kostru grafu jako podgraf, ktery obsahuje vSechny vrcholy a je to strom. Dokazte, Ze kazdy
souvisly graf ma kostru.

Poradi vrcholu. Ukazte, ze pro kazdy strom s n vrcholy existuje poradi vrcholu {vy, ..., v,} takové, Ze v; ma
pravé jednoho souseda v mnoziné {v;11,...,v,}, pro kazdéi=1,...,n — 1.

Skore stromu. Méjme posloupnost pfirozenych ¢isel dy < dp < -+ < d, t.z. > ;di =2n—2a d; > 1 pro
kazdé i. Dokazte, Ze existuje strom takovy, ze (di,...,d,) je jeho skore, tzn. d; je stupeti vrcholu v;.

Nezavisla ve stromu. Dokazte, ze kazdy strom na n vrcholech ma nezavislou mnozinu velikosti [ 5 ]. (Nezavisla
mnoZina je mnoZina vrcholl, mezi nimiz nejsou ziddné hrany.)

ROVINNA NAKRESLEN{

Je rovinny? Rozhodnéte, zda je nédsledujici graf rovinny.

AN

Ky a K3 3. Dokazte, ze K5 a K3 3 nejsou rovinné.
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