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Orientované eulerovské grafy. Dokazte, ze (1) = (2) = (3) (coz nakonec dé ekvivalenci vSech vyroki).
Necht G je orientovany graf.

(1) G mé uzavieny eulerovsky tah,

(2) G je silné souvisly a Vo € V : d* (v) = d~ (v),

(3) G je slabé souvisly a Vv € V : dt(v) = d™ (v).

Rozklad na kruznice. Dokazte, ze hrany kazdého eulerovského grafu lze rozlozit na sjednoceni kruznic.

Sudé stupné bez mostu. Dokazte, ze graf, jehoz vrcholy maji jen sudé stupné, neobsahuje most. Most je
hrana, po jejimz odebrani vzroste pocet komponent souvislosti.

Cracking kédu. Gardz se odemykd 0/1 kédem délky 8, ale dozvédéli jste se o bezpecnostni dife, totiz Ze
neni nutné se zadavanim pokazdé zacinat odznovu. Naptiklad, je-li kéd 01010101, tak dvefe odemkne zadani
jakékoliv posloupnosti, kterd kon¢i spravnym kédem, tfeba 1101001010101. Najdéte zpusob, jak zkonstruovat
co nejkratsi posloupnost 0/1, ktera obsahuje jako (souvislou) podposloupnost kazdou 0/1 posloupnost délky 8
(tzn. kazdy potencidlni odemykaci kdd).

Kolik taha? Kolika nejméné (otevienymi a uzavienymi) tahy lze nakreslit jakykoliv souvisly graf? (Neboli: na
kolik nejméné tahu lze rozlozit jeho mnozinu hran?)

Definice 1. Line graf H grafu G je graf, jehoz vrcholy predstavuji hrany G a dvé hrany G tvori hranu H prave
pokud jsou incidentni (v néjakém vrcholu G). Jingmi slovy H predstavuje relaci incidence na hranich G.

Eulerovskost line grafu. Dokazte, ze line graf eulerovského grafu je eulerovsky.
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