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Kviz
Prifad’te nasledujici kvantity. Pozor: nemusi se jednat o zobrazeni prosté ¢i na. [n] = {1,2,...,n}.

(a) n* (1) #bijekei z [n] do [n]

2) #k-tic prvku z [n]

3) #k-tic navzdjem ruznych prvku z [n]
4) #funkef z [k] do [n]
)
)
)

5) #k-prvkovych podmnozin [n]
6) #prostych funkei [k] — [n]
7) #(linedrnich) usporddani n prvka (ne ve smyslu usporddané mnoZiny)
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KOMBINATORICKE POCITAN{

Ukazky. Kombinatoricky dokazte:

W ()= (")

(2) (k) = (kq) + (kq)
Ted’ vy :-). Necht’ P(n,k) je pocet permutaci k prvku z n-prvkové mnoziny. Jinymi slovy, P(n,k) je pocet
zpusobu, jak linedrné usporadat k z n prvku. Kombinatoricky dokazte:

(1) P(n,k) = (})k!.

(2) P(n,k)=P(n—1,k)+kP(n—1,k—1).

Cesty v miizce. Kolika zpusoby lze projit ¢tvercovou miizku obdélnikového tvaru z levého dolniho rohu do
pravého horniho rohu, pokud mé m Ctverecki ve vodorovném smeéru, n ¢tverecku ve svislém sméru a muzeme
se pohybovat jen smérem vpravo a nahoru po hrandch miizky?

Podmnoziny. Urcete pocet
(1) usporadanych dvojic (A, B), kde A C B C {1,2,...,n}.
(2) usporddanych ctvefic (A, B,C, D), kde AC BC D C{l,2,...,n} ataké AC C C D.

Kralové na Sachovnici. Kolika zptsoby lze rozestavit na Sachovnici 8 x 8 ¢erného a bilého krile tak, aby se
neohrozovali (tj. nestdli na sousednich polich, kde sousedstvi je i do thlopticky)?

Kombinaéni éisla II. Dokazte nasledujici vztahy pocetné ¢i kombinatoricky (doporuc¢uji to druhé):

M (1) = (")

(2) (m) ( r) = (r) (mfr> :

(3) X (D) =0.

k=0

Kombinaéni éisla IV. Zjistéte, cemu se vyrazy rovnaji; nejlépe to pak vysvétlete kombinatoricky, nikoliv vypo-
Ctem :)

(1) Yo k()

(2) Ek:l k- (k- 1)(2)
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