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Růst prvoč́ısel prime [5 b.]

Označme jako pn n-té prvoč́ıslo. (Tedy p1 = 2, p2 = 3, p3 = 5, . . . )
Dokažte pro každé přirozené n ≥ 1:

pn ≤ 22
n−1

Vykousnutá šachovnice elka [5 b.]

Máme šachovnici 2n × 2n ve které chyb́ı jedno poĺıčko, jako na obrázku. Dokažte, že ji můžeme vydláždit
mnohoúhelńıky ve tvaru L (taky viz obrázek). (Každý “L” mnohoúhelńık se skládá ze 3 poĺıček.)
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Dokažte platnost následuj́ıćıch rovnost́ı:

Identita 2 identita2 [3 b.]

n∑
i=1

4i + 5 = 2n2 + 7n

Identita 3 identita3 [3 b.]

n∏
i=2

i− 1

i
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