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Izomorfńı duálu isodual [1,5 b.]

Najděte graf G na alespoň 5 vrcholech a jeho nakresleńı takové, že G je isomorfńı svému duálu G∗ (odvozenému
z daného nakresleńı).

Graf s daným počtem koster nkost [1,5 b.]

Sestrojte pro každé n ≥ 3 graf, který má právě n koster. Dokažte, proč graf maj́ıćı právě 2 kostry neexistuje.

Maximálńı rovinný triang [3 b.]

Maximálńı rovinný graf je takový graf, že přidáńı jakékoliv daľśı hrany (samozřejmě na téže množině vrchol̊u)
zp̊usob́ı, že graf již neńı rovinný. Triangulace je rovinný graf, v němž je každá stěna (včetně vněǰśı) trojúhelńık.

Dokažte, že každá triangulace je maximálńı rovinný graf a naopak každý maximálńı rovinný graf je triangu-
lace.

Pozor: tato úloha má relativně jednoduchý argument, pokud každá stěna je kružnice (což plat́ı, je-li graf
tzv. hranově 2-souvislý, neboli když neobsahuje most.) Neopomeňte ve svém d̊ukazu i na grafy, které 2-souvislé
nejsou.

Hamiltonovská krychle hamcube [2 b.]

Bud’ d ∈ N a V = {0, 1}d, tedy V je množina 0/1 vektor̊u délky d. Grafu na V , ve kterém spolu dva vektory
soused́ı právě tehdy, když se lǐśı v právě jedné souřadnici, se ř́ıká d-dimenzionálńı krychle. Dokažte, že pro d ≥ 2
je d-dimenzionálńı krychle hamiltonovská, tedy že existuje kružnice, která procháźı všemi vrcholy.

Jednotažka 1 jednadva [1 b.]

Ukažte, že každý graf je možné nakreslit jedńım tahem tak, že každou jeho hranou projdu dvakrát.
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