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Doplněk bipartitńıho

Existuje bipartitńı graf s alespoň 5 vrcholy, jehož doplněk je také bipartitńı?

Bipartitńı podgraf

Dokažte, že každý graf s m hranami obsahuje bipartitńı podgraf s alespoň m
2 hranami.

Zakázaná indukovaná cesta

Najděte všechny grafy, které neobsahuj́ı indukovanou cestu délky 2 (tedy cestu na 3 vrcholech).

Definice 1 (Skóre grafu). Necht’ je G = (V,E) graf s množinou vrchol̊u V = {v1, v2, . . . , vn}. Posloupnost
(deg(v1),deg(v2), . . . ,deg(vn)) nazýváme skóre grafu a dvě skóre považujeme za stejná, pokud jedno lze źıskat
přerovnáńım č́ısel druhého (tzn. skóre je nezávislé na zvoleném pořad́ı vrchol̊u).

Stejné skóre, jiný graf?

Najděte dva neisomorfńı grafy se stejným skóre.

Definice 2 (Automorfismus, asymetrický graf). Automorfismus grafu je každý isomorfismus z G do G. Graf
je asymetrický, je-li jeho jediný automorfismus identické zobrazeńı (tj. f(v) = v, neboli každý vrchol se zobraźı
sám na sebe).

Grafy s n automorfismy

Pro každé přirozené č́ıslo n sestrojte graf, který má přesně n automorfizmů. (Hint: orientovaný graf s n auto-
morfizmy se najde snadno, pak je potřeba orientaci něč́ım nahradit ;-))

Př́ıklad

Najděte př́ıklad asymetrického grafu (s aspoň 2 vrcholy).

Malý neńı

Dokažte, že neexistuje žádný asymetrický graf G s 1 < |V (G)| ≤ 5.

n!

Dokažte, že graf G s n vrcholy je asymetrický, právě když na množině V (G) existuje n! r̊uzných graf̊u isomorfńıch
G.
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