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Kv́ız

Přǐrad’te následuj́ıćı kvantity. Pozor: nemuśı se jednat o zobrazeńı prosté či na. [n] = {1, 2, . . . , n}.

(a) nk (1) #bijekćı z [n] do [n]
(b) n! (2) #k-tic prvk̊u z [n]
(c) n!

(n−k)! (3) #k-tic navzájem r̊uzných prvk̊u z [n]

(d)
(
n
k

)
(4) #funkćı z [k] do [n]

(e) 2n (5) #k-prvkových podmnožin [n]
(6) #prostých funkćı [k]→ [n]
(7) #uspořádáńı n prvk̊u (ne ve smyslu uspořádané množiny)

Podmnožiny

Určete počet

1. uspořádaných dvojic (A,B), kde A ⊆ B ⊆ {1, 2, . . . , n}.

2. uspořádaných čtveřic (A,B,C,D), kde A ⊆ B ⊆ D ⊆ {1, 2, . . . , n} a také A ⊆ C ⊆ D.

Králové na šachovnici

Kolika zp̊usoby lze rozestavit na šachovnici 8× 8 černého a b́ılého krále tak, aby se neohrožovali?

Eratosthenovo śıto

Kolik č́ısel zbude z množiny {1, 2, . . . , 1000} po vyškrtáńı všech násobk̊u č́ısel

1. 2, 3, 5 a 7

2. 4, 6 a 9?

Eulerova funkce

Eulerovou funkćı rozumı́me funkci ϕ(n) udávaj́ıćı počet č́ısel z množiny {1, . . . , n} nesoudělných s n (a a b jsou
nesoudělná, pokud největš́ı společný dělitel je 1). Necht’ prvoč́ıselný rozklad n je pα1

1 pα2
2 · · · p

αk

k .
Dokažte následuj́ıćı vzorec. Nav́ıc určete, pro která n je ϕ(n) liché.

ϕ(n) = n

(
1− 1

p1

)(
1− 1

p2

)
· · ·

(
1− 1

pk

)
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