DISKRETNI MATEMATIKA (NDMI002)
Cviceni 3. 12. 2014

Podstromy. [1.5b]

Bud 7 mnoZina podstromt stromu 7'. DokaZte, Ze pokud prinik Zadnych dvou Ty, 75 € T neni
prazdny, pak nen{ prazdny ani pranik vsech (7 # 0).

Toto tvrzeni neni trivialni, protoZe obecné pro mnoZiny neplati: uvazte napft. A = {{a, b}, {b, ¢}, {a, c}}.

0 nebo 5. [2b]

Necht G je souvisly graf, v némz kazdé dva razné vrcholy u,v maji bud 0 nebo 5 spoleénych
vrcholu. Dokazte, Ze pak je G nutné k-regularni (pro néjaké k).

Hint: podivejte se na u, v spojené hranou, nazvéme U mnozinu sousedd vrcholu v a V' mnozinu
sousedii v. Zkuste dokézat, ze |U| = |V|. (Na cvifeni jsem tvrdil, Ze w,v spojené hranou musi
nutné mit 5 spoleénych sousedt — to neni pravda; hint ale plati a vede k dikazu celé alohy.)

Asymetrické stromy.
Néjaky. [1b]

Najdéte néjaky asymetricky strom na alespori 2 vrcholech (tzn. strom s jedinym automorfis-
mem).
Nejmendsi. [1.5D]

Jaky je nejmensi mozny pocet vrchola asymetrického stromu (na alespon 2 vrcholech)? Dokazte
to a takovy strom najdéte.
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