DISKRETNI MATEMATIKA
2. cvideni 8. 10. 2014

Potenéni mnoziny. Naleznéte potenéni mnozinu mnoziny Y = {0, {1}, {2}, {1,2}}.
Uzavorkovani. Ukazte, Ze kazda dvé uzavorkovani vyrazu (,_; X; dévaji stejny vysledek.
Mohutnosti. Je pravda, Ze pro kazdé dvé mnoziny X a Y plati 2% = 2V, pravé kdyz X = Y?

Pocet funkci. Mé&jme mnoziny X velikosti n a Y velikosti m. Kolik existuje riznych funkei z X
do Y?

Potenéni mnoziny zase ... Jaka je velikost potenéni mnoziny M v zavislosti na velikosti M
samotné?

Funkce prosté a na. Najdéte funkci f: N — N, ktera
(a) je prosta a neni na
(b) je na a neni prosta

Skladani funkci. Funkce f(g(x)) je prosta. Musi byt funkce f a/nebo g také prosté?

Ekvivalence I.. Necht R je relace ekvivalence na mnozine X a R[z] je mnoZzina vSech prvka
mnoziny X, které jsou s z v relaci. Dokazte:

(a) x € R[x]

(b) (z,y) € R = R[z] = R[y]

(c) (z,y) ¢ R= R[z]NR[y] =0

Ekvivalence II.. Necht relace R a R’ maji stejné tiidy ekvivalence. DokaZte, ze R = R'.

Ekvivalence III.. Rozhodnéte, zda nasledujici relace jsou ekvivalence:
(a) X =N,peN, (z,y) € R < p déli (x —y)

(b) X =Z\ {0}, (z,y) € R <= z dé&li y a zaroven y déli =

(c) X=N,(z,y) R < Jze€N,Zezdéliziy

(d) X =Z x (Z\{0}), ((a,b),(c,d)) € R %Z%

Vlastnosti nerovnosti. Popiste relaci R o R, oznacuje-li R
(a) relaci rovnosti ,,=" na mnozine N

(b) relaci ,<” na N

(c) relaci ,,<” na N

(d) relaci ,<” na R

Transitivita. Necht R a S jsou tranzitivni relace na mnoziné X. Budou nésledujici relace také
tranzitivni?

e RUS

RNS

R\ S

RAS (operace XOR)
RoS

R71og™!

R—l

Pocet reflexivnich relaci. Kolik je rtznych reflexivnich relaci na mnoziné n prvka?
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