DISKRETNI MATEMATIKA (NDMI002)
Domaéaci tkol 10

Priklad 1. Mazimdlni rovinng graf je takovy graf, Ze pfidani jakékoliv dalsi hrany (samoziejmé
na téZze mnozing vrcholit) zpisobi, Ze graf jiz neni rovinny. Triangulace je rovinny graf, v némz je
kazda sténa (véetné vnéjsi) trojuhelnik.
Dokazte, ze kazda triangulace je maximélni rovinny graf a naopak kazdy maximélni rovinny
graf je triangulace. (Zmifovali jsme si to v rychlosti na cvi¢eni, zde to prosim dokazte dikladné.)
[2 body]

Piiklad 2. Mg&jme grafovou hru: na papife je na zacatku nakresleno n puntiki. Hradi se stiidaji
v tazich a ten, ktery nemé4 tah, prohravi. V kazdém tahu hra¢ spoji dva puntiky obloukem, na
ktery nékam nakresli dalsi puntik. Diilezité je, ze puntik se smi pouzit pouze pokud je jeho stupen
nanejvys 2 a také nam zadnym tahem nesmi vzniknout nerovinné nakresleni.

Priklad hry:

AEARCRCICD

a DokaZte Ze pro n poc¢atecnich puntiki ma hra nanejvys 3n — 1 tahi. (nezalezi na strategii
hraca) [2 bod]

b Dokazte ze pro n pocatecnich puntiki mé hra alespon 2n tahu. (nezélezi na strategii
hract) [2 body]

¢ Nau¢me se modifikovanou hru: zde se misto puntika kresli kiizky a nové oblouky se pfipo-
juji k ramentm kiizku, tedy kazdy vrchol miize mit maximalni stupenn 4. Na novy oblouk
se kiizek dokresli pouze preskrtnutim. VSe ostatni probih4 stejné jako v ptivodni hie. Pii-
klad je na nésledujicim obrazku:
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Dokazte, 7Ze tato hra méa pfesné 5n — 2 tahi, af jiz hraci hraji jakkoli. [2 body]
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