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P°íklad 1. Maximální rovinný graf je takový graf, ºe p°idání jakékoliv dal²í hrany (samoz°ejm¥
na téºe mnoºin¥ vrchol·) zp·sobí, ºe graf jiº není rovinný. Triangulace je rovinný graf, v n¥mº je
kaºdá st¥na (v£etn¥ vn¥j²í) trojúhelník.

Dokaºte, ºe kaºdá triangulace je maximální rovinný graf a naopak kaºdý maximální rovinný
graf je triangulace. (Zmi¬ovali jsme si to v rychlosti na cvi£ení, zde to prosím dokaºte d·kladn¥.)

[2 body]

P°íklad 2. M¥jme grafovou hru: na papí°e je na za£átku nakresleno n puntík·. Hrá£i se st°ídají
v tazích a ten, který nemá tah, prohrává. V kaºdém tahu hrá£ spojí dva puntíky obloukem, na
který n¥kam nakreslí dal²í puntík. D·leºité je, ºe puntík se smí pouºít pouze pokud je jeho stupe¬
nanejvý² 2 a také nám ºádným tahem nesmí vzniknout nerovinné nakreslení.

P°íklad hry:

a Dokaºte ºe pro n po£áte£ních puntík· má hra nanejvý² 3n�1 tah·. (nezáleºí na strategii
hrá£·) [2 bod]

b Dokaºte ºe pro n po£áte£ních puntík· má hra alespo¬ 2n tah·. (nezáleºí na strategii
hrá£·) [2 body]

c Nau£me se modi�kovanou hru: zde se místo puntík· kreslí k°íºky a nové oblouky se p°ipo-
jují k ramen·m k°íºku, tedy kaºdý vrchol m·ºe mít maximální stupe¬ 4. Na nový oblouk
se k°íºek dokreslí pouze p°e²krtnutím. V²e ostatní probíhá stejn¥ jako v p·vodní h°e. P°í-
klad je na následujícím obrázku:

Dokaºte, ºe tato hrá má p°esn¥ 5n� 2 tah·, a´ jiº hrá£i hrají jakkoli. [2 body]

email: martin@koutecky.name, url: http://kam.mff.cuni.cz/~alquaknaa/.

1


