DISKRETNI MATEMATIKA (NDMI002)
Domaci tkol 5

Piiklad 1. Kolik je v8ech dglitela &islan = p'ps? - - - p2r (p; jsou prvocisla, «; libovolna pfirozena
Cisla)?

[1 bod]
Priklad 2. Dokazte, ze z 50 libovolné zvolenych navzajem ruznych prvocisel 1ze vzdy vybrat 13
prvocisel tak, ze rozdil kazdych dvou je délitelny péti.

[1 bod]

Priklad 3. Na n-mistném kolotoci jelo n déti. Déti chtéji jet jeSté jednou, ale z&ddné z nich nechce
sedét za stejnym ditétem jako pii prvni jizdé. Kolika riznymi zptusoby je miiZzete posadit na koloto¢
tak, abyste vyhovéli jejich prani? Vysledek nemusite upravovat.

[2 body]

Priklad 4. Kolik existuji permutaci mnoziny {1,2,...,n}, které jsou involuce? Involuce je per-
mutace 7, kterd je sama svoji inverzi, tedy m o m = i¢d. To jsou presné takové permutace, ze maji
vSechny cykly délky jedna nebo dva.

[2 body]

Priklad 5. Vzpomeiime, Ze §(n) oznatuje funkci satnaiky, tedy pocet permutaci {1,2,3,...,n}
bez pevného bodu. Dokazte, ze vzdy plati:

§(n)=(n—1)En-1)+58(n—-2)

[1 bod]
Priklad 6. Na tabuli je za sebou napsano 2013 (libovolnych) pfirozenych &isel. Ukazte, Ze z nich

lze vybrat nékolik (alespoi jedno) po sobé& napsanych tak, Ze jejich soucet je délitelny 2013.
[1 bod]
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