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Priiklad 1. Stojite na rozcesti, jedna cesta vede k pokladu, druha k Sibenici. Mimo to se tam
vyskytuji dva pocestni. Jeden vzdy mluvi pravdu, druhy vzdy lze. Muzete si vybrat jednoho z
nich a polozit mu jednu otédzku na ano/ne. Jak to udélat, abyste zjistili, kterd cesta je ktera?

Priklad 2. Topinka se opéka 2 minuty po kazdé strané. Kolejni topinkova¢ umi opékat 2 topinky
soucasné. Ve skiifice jste nagli posledni 3 krajice topinky a chcete si z nich udélat topinky. Jak to
udélat co nejrychleji?

Priklad 3. V tajuplném sklepeni stoji 3 truhlice. V jedné jsou diamanty, v druhé zlato, ve tieti
§vabi. Jednou si nikdo dal tu préci, aby kazdou truhlici oznacil cedulkou popisujici, co je uvnitf.
A podruhé si nékdo jiny dal tu praci, aby cedulky prohazel tak, Ze ani jedna nesouhlasi. Jak na
co nejméné otevieni truhlic zjistit, ktera je ktera?

Piiklad 4. Bylo jedno mafidnské méstecko a tam Zzila velikd spousta mafidni. Mafidni méli man-
zelky a jak uz to tak byva, nékteré manzelky byly vérné a jiné ne. Zédny z mafidnu vsak o své
manzelce nevi, zda je mu vérné ¢i ne. Na druhou stranu vi vSechno ostatni, tedy i o ostatnich
mafidnech a vérnosti jejich manZzelek.

Jednoho dne byla oslava, kde se jeden svobodny mafidn opil a piFede vSemi prohlasil: V tomhle
mésté je alespoin jedna nevérna manzelka. Ubéhlo 42 dni a vSechny nevérné manzelky byly najednou
v poledne obéSeny na namésti. Kolik jich bylo a jak k tomu pfesné doslo?

Mafian nema4 jinou moznost jak zjistit, zda je jeho manZelka nevérna, nez pomoci vlastniho
logického uvazovani—nikdo mu to nemuze fict. Uvazovani mafiani funguje po dnech. Pokud kte-
rykoliv mafidn 7zjisti, Ze jeho manzelka je nevérné, nasledujictho dne ji na namésti vefejné popravi
(tedy vsichni mafiani se o tom dozvédi). Na druhou stranu nikdy nepopravi manZelku, pokud si
neni absolutné jisty, Ze je mu nevérna. VSichni mafiani uvazuji naprosto identicky a védi to o sobé.

Priklad 5. n déti si spolecné hraje, po urcité dobé se k déti zablati na c¢ele. Vrati se domu a otec
jim fekne: ,Nejméné jeden z vas ma blato na Cele”.

Dale se postupuje v krocich. Otec se opakované pta: ,Vi nékdo z vas zda ma blato na cele?”
Dokazte, ze po k krocich vSechny zablacené déti odpovédi ANO.

Priklad 6. Dokazte, Ze pro kazdé n € N plati:
n n 2
o= (3]
i=1 =1

Priklad 7. Nakresleme n piimek v roviné tak, ze zadné 2 nejsou rovnobézné a zadné 3 se nepro-
tinaji v jednom bodé. DokaZte, Ze rovina je tim rozdélena na ptesné n(n + 1)/2 + 1 Gasti.

Priklad 7. Mame Sachovnici 2" x 2" ve které chybi jedno polic¢ko, jako na obrazku. Dokazte, ze
ji mizeme vydlazdit mnohothelniky ve tvaru L (taky viz obrazek).

o FT

on

email: martin@koutecky.name, url: http://kam.mff.cuni.cz/~alquaknaa/.
1



DISKRETNI MATEMATIKA (NDMI002) Cvigeni 04.10.2013 2

Priklad 8. Jsme v divné zemi, kde existuji mince hodnoty 3 a 5. Dokazte, ze kazdy obnos vétsi
nez 7 lze zaplatit pouze témito mincemi.

Piiklad 9. Dokaite, 7e pro kazdé n € N je n® — n délitelné 5 (beze zbytku).

Priklad 10. Tabulku ¢okolady m x n dilkii chceme rozldmat na jednotlivé dilky. Kolik nejméné
rozlomeni je na to potfeba? A kolik nejvice?

Piiklad 11. Opét laméani ¢okolady, tentokrat pro dva hrace. Hraci se pravidelné stiidaji v tazich.
Ten, ktery je zrovna na tahu, si vybere jednu z ¢asti ¢okolady a libovolné ji rozlomi, pouze je
zakézano odlamovat kousky 1 x 1. Kdo nemitize udélat tah, prohral. Vymyslete vyhravajici strategii
pro hrace, ktery zacind, vite-li, ze alespon jeden z rozméra ¢okolddy je na pocatku sudy.



