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Kviz

(1) Méjme relaci R na mnoziné X, kterd je symetrickd a tranzitivni a kazdy prvek « € X je v relaci s aspon
jednim prvkem. (Posledni vlastnost se dd formalné zapsat jako |{(a,b) € R|a =2z Ab=2z}| > 1.) Pak
R je také reflexivni.
(a) ano
(b) ne
(2) Méjme ekvivalenci z ~ y < x—y mod 3 = 0 na pfirozenych éislech N. Co je [23]~, tzn. tTida ekvivalence
prvku 237

KOMBINATORIKA

Konference. Na konferenci potkal matematik 5 svych dobrych znamych. Jelikoz program byl bohaty, setkavali
se pouze u obédu. Kolik dni trvala konference, pokud:
e s kazdym jednotlivcem obédval 10 krat
s kazdou dvojici 5 krat
s kazdou trojici 3 krat
s kazdou Ctverici 2 krat
s celou pétici pravé jednou
vzdy obédval alespon s jednim z téchto péti kamaradu.

(Pozor: pokud obédval se dvéma zndmymi, zapoc¢itd se to i do obédi s nimi jako s jednotlivci.)

Prvodiselné vypadajici. Rekneme, Ze ¢islo je prvociselné vypadajici, pokud je slozené, ale neni délitelné 2, 3
ani 5. Tii nejmensi prvociselné vypadajici ¢isla jsou 49, 77 a 91. Vime, ze prvocisel mensich nez 1000 je 168.
Kolik je prvodiselné vypadajicich ¢isel mensich nez 10007 (Vyfeste bez pocitace.)
Obdélniky v siti. Kolik je ve ¢tvercové mrizce n x n obdélnik, jejichz rohy jsou body mrtizky?
Podmnoziny bez sousedu. Kolik je podmnozin {1,2,...,n} neobsahujicich dvé po sobé jdouci ¢isla?
Kameny na sachovnici. Kolika zptisoby lze umistit osm kamenti na sachovnici 4 x 4 tak, aby se na Ssachovnici
vyskytovaly ¢tyii kameny ve stejném radku nebo stejném sloupci?
Délitelnost faktorialu.

(1) Ukazte, ze k! déli soucin kazdych k po sobé jdoucich (pfirozenych) Cisel. Hint: zamyslete se nad spravné

zvolengm kombinacnim cislem...
(2) Ukazte s pomoci predchoziho tvrzeni, ze (k!)™ déli (kn)!.
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